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Ficha 2

1. Considere o sistema dedutivo de Hilbert para a lógica proposicional que
tem apenas ¬ e ⊃ como conectivas primitivas:

(Ax1) P ⊃ Q ⊃ P
(Ax2) (P ⊃ Q ⊃ R) ⊃ (P ⊃ Q) ⊃ P ⊃ R
(Ax3) (¬P ⊃ Q) ⊃ (¬P ⊃ ¬Q) ⊃ P

(MP)
P P ⊃ Q

Q

Usando este sistema dedutivo, apresente uma dedução para:

(a) ` Q ⊃ P ⊃ P

(b) ` Q ⊃ (P ⊃ Q ⊃ P )

(c) ` ¬P ⊃ P ⊃ Q

(d) {Q,P ⊃ Q ⊃ R} ` P ⊃ R

2. Considere o sistema dedutivo de Hilbert para a lógica proposicional que
tem ¬ e ⊃ como conectivas primitivas, e as abreviaturas:
A ∧B

.= ¬(A ⊃ ¬B) e A ∨B
.= ¬A ⊃ B

(A1) A ⊃ B ⊃ A
(A2) (A ⊃ B ⊃ C) ⊃ (A ⊃ B) ⊃ A ⊃ C
(A3) (¬B ⊃ ¬A) ⊃ A ⊃ B
(A4) (B ⊃ ¬A) ⊃ A ⊃ ¬B

(MP)
A A ⊃ B

B

Usando este sistema dedutivo, apresente uma dedução para:

(a) ` P ⊃ ¬¬P

(b) ` ¬B ∨B

(c) ` B ⊃ (A ∨B)

(d) {P ⊃ Q,¬(Q ⊃ R) ⊃ ¬P} ` P ⊃ R
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