Célculo de Programas

Licenciatura em Engenharia Informatica

Ficha 3

1. Demonstre as seguintes propriedades sobre somas e desenhe os respectivos diagramas:

(a) fo(gVh)=fogVfoh

(b) (fvglo(h+j)=fohVgoj

() coswapo (f + ) = (g + f) o coswap

2. Considere o isomorfismo a + (b + ¢) = (a + b) + .
(a) Defina versdes point-free das fungoes coassocl:: a + (b + ¢) — (a + b) 4 ¢ e coassocr ::
(a+b)+c— a+ (b+ ¢). Desenhe os respectivos diagramas.

(b) Demonstre que a versao point-free de coassocr corresponde & seguinte definigao pointwise:
coassocr :: Either (Either a b) ¢ — Either a (Either b ¢)
coassocr (Left (Left z)) = Left x

coassocr (Left (Right z)) = Right (Left z)
coassocr (Right z) = Right (Right z)

(¢) Demonstre que coassocr o coassocl = id.

3. Cousidere a seguinte fungao: iso = (inl x id) v (inr x id).

(a) Identifique o isomorfismo que testemunha, desenhando o diagrama respectivo.
(b) Derive uma definigdo pointwise da mesma.

(¢) Demonstre a seguinte propriedade: fst o iso = fst + fst.
4. Considere a seguinte funcdo: xyz = (id v id) A (id Vv id).

(a) Identifique o seu tipo, desenhando o diagrama respectivo.
(b) Derive uma definigdo pointwise da mesma.

(c) Sera que esta funcdo testemunha um isomorfismo? Justifique a sua resposta.
5. Considere a seguinte funcao: iso = (! +!) A (id v id).

(a) Identifique o isomorfismo que testemunha, desenhando o diagrama respectivo.
(b) Derive uma definigdo pointwise da mesma.

(c) Demonstre a seguinte propriedade: (id x f) oiso =isoo (f + f).



